Le disequazioni

Questa versione stampabile dell’ipertesto Disequazioni ¢ stata realizzata da Francesca Coppari — 3bprog — dicembre 2006

DISEQUAZIONI DI PRIMO GRADO
Disequazioni di primo grado [ax+ b > 0
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variabile x ticordando peto w'inportaute regola: Principi di equivalenza delle disequazioni

Due disequazioni di dicano equivalenti quando gli insiemi delle saluzioni

Moltiplicando o dividendo [esempio corcimg
i gk Principi di equivalenza:
per "".1 nurnero negatwo va -3y-9=0 1} Aggiungendo (o taglienda) al due membri di di una disequazione o stesso
cambiato il verso della - polinorrio si otiene una diseguazions equivalente al data
] : 3429 [7(3) > 8(x)= J(3)£ p(x)> (1) % b(¥)
disequazione (perche?) 9 — ————
vl 2) Moltiplicando (o dividendo) i due rmembri di una disequazione per una stessa
N ] T 3 fuantita pesitiva si ottiene una diseguazione equivalents alla data
il (i r:'J.-["_'-":.‘-":lL_Ir:'Jl___‘._". : ]_ o~ _3] J(x)>g(x)ok f(x)>k g(x) k>0]
. 5
di win dic v<-3 d) Moltiplicando (o dividendo) i due mebri di una diseguaziong per una stessa
o e e -3 guantita negativa si otfiens una disequazione equivalente alla data
——— cambiando il verso. |f(x),»g(x):kf(x)’kg(x) k<0|
Procedimento grafico
[ale procedinento consicte nell'azgotiare da disequazione ad
wa frnzione di primo grado Creticl). Con tia rapprecentazioie
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Esempio Per la rappresentazione
—3x-9=0 grafica & sufficiente
calcolare 'intersezione con . p
y=—3x-9 I'asse delle x [equazione] e FU ioNg p Sva
F dedurre dal segno del
—33—=9=0 coefficiente angolare -
l'inclinazione della retta. . .
x==3 unzione|negain
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DISEQUAZIONI DI SECONDO GRADO
Disequazioni di secondo grado |ax?+bx+c>0
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Seqiente 20haml: Calcolo delle radici di
un'equazione di 2° grado.
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Esempio 1 —y7 + x+ 6 2(

(
a=-1 A=25 x=-2 v =3 [7Z%<3 23]

Esempio2 | 337 12 >0 k2 U x>2
a=3 A=144 Xy =42 JF=—2[U 2]
Esempio 3

K rx+2<0
a=1 A=-8

Procedimento grafico

Esempio 1
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Esempio 2 .\’2 FY+2<0
Escmpio Per la rappresentazione
— _1‘2 +x+620 grafica & sufficiente @
- - calcolare I'intersezione con + + + +
y= 42 'asse delle x [equazione] e >

) X +X+0 dedurre dal segno del E T~ 7

2 — parametro a il verso della sempio _ +9
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DISEQUAZIONI DI GRADO SUPERIORE AL SECONDO
Disequazioni di grado superiore al secondol a’ +bhy vex+d 20
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Principali regole di scomposizione in fattori

2) Studiae i seguo dei-polivoni del prodotio. Differenza fra due quadrati Raccoglimento a fattor comune
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\?-H'/ | [3',+°°[ Trinomio di secondo grado e biquadratiche| (@ + & 2=g’+2ab+ b
(£*412) +4+7 F4+4 .

> ax2+bx+c:a(x—x1)(x—x2)

____________ {] Cubo di un binomio
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DISEQUAZIONI RAZIONALI FRATTE

Disequazioni razionali fratte VACIIN
I procedinaito tizobutivo, ot siiile a quello delle g(x)

afjlienti piiti:

o del wmenaiohe frix) e del denowinatone glx)

2) Confprontate il seguodi nomeratone o cli denoninatote.

=) Dudividvase Vitenrallo (o gll,i interalli s soluzione f_,—('lﬂ’ul,d(.w Cftaizione ATTENZIONE
well'escludere i pu i coi o anlla il denominaions. . i . o
si possono verificare i sequenti casi:

1) segno di; Esemplo x+3 Z0

— >0 . a7

1 _9v+4 —— = impossibile

Numeratore  -——-Q+ ++++++ e— 0
3] Soluzione:

\ : 5
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Denominatore + + + 4% 0-——-—- —Og I BEx< £} Ux>4 — = indetermircta
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____________ [* 3',1/2[U ]4',+°°[ Entrambi i casi verranno
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Esempio 2 .T2 =25
— <0
4—x

1] segno di:

Numeratore

| 3] Soluzione:
psrSU-2<x<2U x2S

~FeslU 2.2 U5
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SISTEMI DI DISEQUAZIONI
Sistemi di disequazioni F(x)>0

[ procedinano noolutivo oi aricola uei Sequenti punti: g(x)<0

1) Fizolvene Lo vanie dizeguaziont del cictana

23 Conprontare gli idersalli colizione contazseguandoli

St ette parallele.
2) Ddividuate Vitetwallo (o gli iewalli) con coluzion eomoni a tutte le
digeguazion,
Esempio
x-2>0 .20
{2.\’2 —3x+120

23?7-3x+1=0 by .
2

Soluzione comune
R+

Esempio 2 g(\f) <0
—x*=3x+2820 | ||
¥ =Tx+6>0
S8x+40<0

3% -3x+28=0
-7+ 6=0

Sx+40=0

Soluzione comune

—T<A< 5 [-7.-5]




DISEQUAZIONI IRRAZIONALI
Disequazioni irrazionali F(x)=grx)
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Ffx)> m conn part

Fix)< m conn pari

Ffx)z{o<) m conn dispari

W_ fo<) m conn pari

ffx)=afgx) conn pai

Tale di.‘la?,uﬂ:icwe, va tzolia cow il Seguente Zictena. Esemplo

T+ 4x=320
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2x+1> - +4x

zibie peh Veziztanza della radice
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x>0 ||
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J(x)z (o<} 8jgfx) conn dispari -

Tale dizeguazione va tizolia ::%pﬂ.icemeute conjprontando i due tetmin
ebiminando La nadics (potanza waina) | fixt 2 (o) gfx)
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1-2xP 2141152 7
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#ffx)z (0<) #gfx) connpar
Esempio

Tale disequazione va nzolta con il Sequaite sictena: A= 1< 1

S s S R St B B e B e B A =420
f{‘\:} =() Sistema risolutivo:
i eondizion pet Vesictaza delle nadici
: g(T):O 3xr-4z0 2x-120
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DISEQUAZIONI IN VALORE ASSOLUTO (MODULO)
Disequaz. in Valore assoluto |/(x/<|gx)

Qfemnauio trattati| solo due casi di disequaziope i valone aszolito (o
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i noailo ). |f(x)| < k| |f(x)| >k Tali disequazioni permettono di
risohvere agevolmente particolar

Prine eazo. |f{x)] <k disequazioni di secondo grado. Il valore assoluto [o modulo) &

un operatore che trasforma il
suo contenuto in positivo.

Lo dizeguazione & equivaleste alla cequente "doppia dizequazione”;

—k<f{x)<k owew al sistena. JJ(XIFK -
pi
F(x)<k
Feempio 4x-3x% 57 = =
|4x —3x%| <7 |La diceguazione & egivalante al aigtena o | 3' 3 |3| 3
dr—3x" <7

=3t 4x 4720 In generale:

Fl<x<

“3xttax-7<0 -

Secondo caso. [F(x)] >k

Lo dizeguazione 2 equivalate all'vnione delle sequanti cdizequazion

|

x<—k | x>k
Esempio ta disequazionz & equivalente @i x=1<=5 1) x=1>5 Tl A s
k-1 >5 Unire due (o piti)
x+4<0 U X-630 disequazioti vuol
94/ i /66" dite. aginngerel ai

rishltadi dell'wia i

Unione soluzioni; _ﬂ-’
* tisultati debt'altia
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Procedimento grafico

Tale procedinento Congicte nellaseotiare ai doe temini dzfla
digequizioe (a sihistin e a destral dell vergo) due frtizioni, di
apprecentarle gragicanente e di confrontarle cesenvanto gli
auclamenti gragici.
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ESEMPIO 1

|4x—3x2‘<?

Funzioni da rappresentare e

confrontare graficamente:
= 2

y=7 y=|-1:>:—3x |
Nell'intervallo evidenziato in rosso
la funzione y=7 & al di sopra della f.
in valore assoluto, dunque la
disequazione risulta verificata. Le
ascisse dei punti estremi vanno
calcolate come punto di incontro fra

RTINS 3
le due funzioni: |}" =45 — 3%
- |y =7
- 1<x <=
ESEMPIO 2
:
Funzioni da rappresentare & ¥y =35
confrontare graficamente:
y=5 y=|x-1 : 4
Negli intervalli evidenziati in

sotto della f. in valore
assoluto, dunque la
disequazione risulta verificata.
Le ascisse dei punti estremi

vanno calcolate come punto di
incontro fra le due funzioni: -4 5
(y=x-1 [y=1-x

rosso la funzione y=5 & al di y= |x 1|

Pen nappresentane gpagicamente UG flinzione in modulo.

L) Si napprecenta gragicamente Lo punzione igonande il wodulo

2) Della pante negativa della funzione (al di totto dell'asse )

dizegna il siwethico hizpetio all'azze] 18

delle e o considera 2olo y
quest'ulting ponte.
Dungue tutta la fuizione & diceguata
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